Egy ellipszis - szerkesztés igazolasa

Az interneten talaltuk az 1. abra szerinti ellipszis - szerkesztést.
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Ennek 1ényege, hogy egy 2a*2b méretii téglalap oldalait n egyenld részre osztjuk, majd

az egyik (az 1. abran az S; ) sarkot 6sszekotjiik a szemkdozti 2b hosszsagu téglalap - oldal
osztaspontjaival, majd a masik (az S, ) sarkot a 2a hosszi oldal osztaspontjaival, és az
azonos indexli egyenesek metszéspontjait vessziik figyelembe. Utdbbiak lesznek a pon -
tonként szerkesztett ellipszis pontjai.

Az igazolashoz tekintsiik a 2. abrat! Ez alapjan felirjuk a szamunkra érdekes egyenesek

egyenleteit.

Az S; sarokboél indul6 egyenesek meredekségére:
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Az S, sarokbol indul6 egyenesek meredekségére:
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Ezen egyenesek metszéspontjaira fennall, hogy:
Vs, = Vs, (3)

most (1),(2)és(3)-mal:
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Majd (1) és (4) - gyel:
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H az X , Yo metszéspontok egy ellipszis pontjai, akkor kielégitik az ellipszis kanonikus



egyenletét. Most (4 )és (5) - tel:
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ezutan ( 6 ) egyenleteinek négyzetre emelésével és Osszeadasaval:
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ami egy ellipszis kanonikus egyenlete.
Ezek szerint a fenti szerkesztés valdban ellipszist eredményez.

ML1. A [ 2] forrasban azt olvashatjuk, hogy
~ az 1. dbra szerinti szerkesztés — a Steiner ~ féle szerkesztés;
~ ilyen létezik paraboldra €s hiperbolara is.

M2. A [ 3 ] kézikonyvben az ellipszis hasonlo szerkesztését mutatjak meg az ellipszis
adott két konjugalt (fél -)atmérdjére — 3. abra.

Krumme Linien in der Ebene 123

€) Sind M A, und M B, (Bild 104) zwei zugeordnete Halbmesser einer Ellipse,
so ziehe man die Tangenten durch die Endpunkte der Durchmesser parallel M 4,
und M B,; teile B,C und B, M in dieselbe Anzahl gleicher Teile und ziehe durch
die Teilpunkte aus 4, und A4, Strahlen, dann liegen die Schnittpunkte ent-
sprechender Strahlen auf einer Ellipse.

Bild 104. Konstruktion der Ellipse aus zugeordneten
Durchmessern 3. abra — forrdsa: [ 3 ]



M3. A 2. és 3. abrakon egy negyed - ellipszishez valo pont jott 6ssze. A vizszintes és
fliggdleges szimmetriatengelyre tiikrozve kaphatjuk meg a tobbit is, a legegyszeriibben.
A 2. ¢és 3. abran n = 5. Ha valaki kevesli a kapott pontok szadmat, valassza pl. az n = 10
értéket!

M4. A fentihez hasonlo szerkesztések a szamitogépek térnyerésével egyre inkabb csak elvi

¢s torténeti jelentdséggel birnak, ahogyan azt mi latjuk. Ez azonban nem tart vissza minket
attol, hogy atgondoljuk ezeket, adott esetben pedig akar gyonyorkod;jiink is benniik.
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[ 2 ] - https://de.wikipedia.org/wiki/Ellipse

[ 3] F. Sass ~ Ch. Bouché: Dubbels Taschenbuch fiir den Maschinenbau, 1. Band
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